Lista 1 (poziom rozszerzony)
Zad. 1 (3 pkt.) Niech m=logs2 oraz n=log,10. Wyraz logye100 za pomocag m i n.

Zad. 2 (3 pkt.) Wyznacz réwnanie stycznej w punkcie P=(-1, 3) do wykresu funkcji f(x) =
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2x°-7x

—1s okreslonej dla kazdej liczby rzeczywistej X.

Zad. 3 (3 pkt.) Czworokat ABCD jest rownolegtobokiem takim, ze AB = [-2, —3] oraz AC =
[5, 8]. Oblicz pole tego rownolegloboku.
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Zad. 4 (3 pkt.) Funkcja f jest okreslona wzorem f(x) = % + logsx dla wszystkich x > 0.
Wykaz, ze funkcja f ma co najmniej jedno miejsce zerowe nalezace do przedziatu [ é, 9].

Zad. 5 (4 pkt.) Suma pigciu poczatkowych wyrazow nieskonczonego ciggu geometrycznego
(an), okreslonego dla kazdej liczby naturalnej n > 1, jest rowna 211, a suma S jego

wszystkich wyrazow wynosi 243. Oznaczmy przez S, sume N poczagtkowych wyrazow tego
ciggu. Oblicz dla jakich liczb naturalnych n spetniona jest nierd6wnosé
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Zad. 6 (4 pkt.) W zbiorze [0, n] znajdz wszystkie rozwigzania rOwnania
COS 6X = COS 2X.
Zad. 7 (4 pkt.) Oblicz sinus kata ABC trapezu ABCD wpisanego w okrag o rownaniu

x? +y2 —38x + 22y — 96 = 0 wiedzac, ze punkt A ma obie wspoirzedne ujemne, odcinek AB
tworzy dtuzsza z podstaw tego trapezu, a przekatna AC trapezu zawarta jest w prostej o
rownaniu y = x.

Zad. 8 (4 pkt.) Pan Kowalski obliczyl, ze wygrywa 70% wszystkich rozegranych z synem
partii  szachowych. Oblicz, ile partii szachow musi rozegra¢ z synem, aby
prawdopodobienstwo wygrania przez ojca przynajmniej jednej partii w catej rozgrywce byto
wigksze od 0,99.

Zad. 9 (5 pkt.) Punkt O jest $rodkiem symetrii podstawy ostrostupa prawidlowego
czworokatnego ABCDE. Obwod podstawy ABCD jest pie¢ razy mniejszy niz suma dtugosci
wszystkich krawedzi ostrostupa. Przez przekatng AC podstawy i Srodek S krawedzi bocznej
BE poprowadzono ptaszczyzne. Oblicz stosunek pola otrzymanego przekroju do pola
podstawy ostrostupa oraz miar¢ kata BSO.

Zad. 10 (6 pkt.) Okrag o rownaniu (X - 8)2+ (y - 4)> = 16 jest wpisany w trojkat ABC,
gdzie A= (9, 12). Oblicz wspotrzedne punktu stycznosci tego okregu z prostg BC wiedzac,

zey = %x jest rdwnaniem prostej zawierajacej dwusieczng kata ABC tego trojkata.



